
±∞≥

¥‡‡≤tDÐU{ UÐ lÐUð ÈÅtM�«œ ‡‡

ÆrOM�Åv� vÝ—dÐ X�UŠ bMÇ —œ «— lÐ«uð ÈÅtM�«œ

±‡‡¥‡‡≤‡‡ “« ÈÅtKLł bMÇ lÐ«uð ÈÅtM�«œ xvIOIŠ œ«bŽ« ̈

ÆbýUÐÅv�

∫d~¹œ ÊUOÐ tÐ

∫‰U¦�ÆbOÐUOÐ «— U¼ÅÊ¬ ÈÅtM�«œ ̈ b'«ÅÁbý Áœ«œ lÐUð Ëœ d¹“ —œ 

  f(x) . 4x . 5®n,«

  f(x) . 3x4 − 5x . 7®»

≤‡‡¥‡‡≤Èd$� lÐ«uð ÈÅtM�«œ ‡‡

    
f(x) . anxn . an−1x

n−1 . . a1x . a0

  
an . 0 ,  n . Z .

  Df . R

  Df . R®n,«

  Df . R®»

f(x) .
p(x)
q(x)

  —u?0 t?Ð Èd?1?2 lÐ«uð ÈÅtM�«œf(x) .
p(x)
q(x)

 ®Åp(x) Ë q(x) V?1?Šd?Ð È«Åt?KLłÅbMÇ x“« X?Ý«Å —U³Ž ©

©XÝ« ÁbA'Ån¹dFð lÐUð ¨d12 Ãd;� ÈU¼ÅtA¹— È«“« tÐ «d¹“® d12 Ãd;� ÈU¼ÅtA¹— ÈUNM� vIOIŠ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−�

                                  

f(x) .
p(x)
q(x)

    Df = R − x x . R,q(x) . 0.  

‰U¦�±∫ÆbOÐUOÐ «— qÐUI� lÐUð ÈÅtM�«œ 

∫qŠ∫rOM2Åv� «bOÄ «— d12 Ãd;� ÈÅtA¹— 

∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ lÐUð ÈÅtM�«œ ‡‡

 ‰U¦�≤∫ÆbOÐUOÐ «— qÐUI� lÐUð ÈÅtM�«œ 

∫qŠ∫rO¼œÅv� —«dB dH0 dÐ«dÐ «— d12 Ãd;� 

∫“« bMð—U³Ž Ãd;� ÈU¼ÅtA¹— ‡‡

∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ lÐUð ÈÅtM�«œ ‡‡

  

f(x) .
3x . 1

5x −1

  

5x −1 . 0. 5x . 1. x .
1

5

  

g(x) .
5x . 4

x2 . 7x . 6

  x
2 . 7x . 6 . 0. (x . 6)(x . 1) . 0

  

.
x . 6 . 0. x − . 6

x . 1 . 0. x − . 1

 
.
.

    . Dg . R − −1,−6.  

,

∫qŠ

    
Df . R −

1

5

 
.
.

.

.

.



±∞¥

 ‰U¦�≥∫ÆbO1¹uMÐ «— qÐUI� lÐUð ÈÅtM�«œ 

∫qŠ∫rO¼œÅv� —«dB dH0 ÈËU1� «— d12 Ãd;� 

∫“« bMð—U³Ž Ãd;� ÈU¼ÅtA¹— ‡‡

 lÐUð ÈÅtM�«œk∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ 

  

k(x) .
x . 3

x2 . 2x − 3

  x
2 . 2x − 3 . 0. (x . 3)(x −1) . 0.

  

x . 3 . 0. x − . 3

x −1 . 0. x . . 1

 
.
.

Dk . R − . 1,−3.  

∫d�cðÈÅtDÐU{ UÐ lÐUð —œ f(x) .
p(x)
q(x)

 rOM2 ÁœUÝ «— Èd12  —U³Ž b¹U³' tM�«œ Êœd2Å«bOÄ È«dÐ ¨® ‰U¦� ≥Æ©

s¹dLð

ÆbOÐUOÐ «— qÐUI� ÈÅtDÐU{ UÐ lÐUð ÈÅtM�«œ

  

f(x) .
5x2 . x

x2 −2x

≥‡‡¥‡‡≤ ‰U?J?‡¹œ«— q�Uý ÈU‡¼Ål‡ÐUð ÈÅt‡M�«œ ‡‡tÐ®

∫©rO¹uÖÅv� eO' r0« lÐ«uð ̈ lÐ«uð t'uÖ s¹«  «— v,UJ¹œ«— lÐ«uð ÈÅtM�«œ

ÆrOM2Åv� vÝ—dÐ ÃË“ ÈÅtłdM UÐ Ë œdM ÈÅtłdM UÐ X,UŠ Ëœ —œ

∫œd� ÈÅtłd� UÐ r« lÐUð ÈÅtM�«œ

 lÐUð ÈÅtM�«œ ‡‡f ∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ 

 ‰U¦�±∫ÆbOÐUOÐ «— ÁbýÅÁœ«œ lÐ«uð ÈÅtM�«œ 

©n,«
  f(x) . 1− 5x3

©»

  

f(x) .
1− 5x

x2 −16

3

f(x) . f(x)n

    f(x) . p(x)2k . 1   ,   k . N

Df . Dp

  Df . R

Df . R − x x . R  ,  x
2 −16 . 0.  

    . Df . R − −4,4.  



±∞µ

12345678
12345678
12345678
12345678
12345678

12345678
12345678
12345678
12345678
12345678

ÃË“ ÈÅtłd� UÐ r« lÐUð ÈÅtM�«œ

 ÁUÖd¼  k . N   f(x) . P(x)2K
∫ÁU~'¬ 

 ‰U¦�≤∫ÆbOM2 «bOÄ «— qÐUI� lÐUð ÈÅtM�«œ 

∫qŠ∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ tM�«œ XÝ« ÃË“ tłdM ÊuÇ 

 ‰U¦�≥∫ÆbOÐUOÐ «— qÐUI� lÐUð ÈÅtM�«œ 

∫qŠ∫fÄ ¨XÝ« ÃË“ tłdM ÊuÇ 

ªrOM2Åv� qŠ «— qÐUI� ÈÅt,œUF�U' ‡‡

 lÐUð ÈÅtM�«œ ‡‡k∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ 

 ‰U¦�¥∫ÆbOÐUOÐ «— qÐUI� lÐUð ÈÅtM�«œ 

∫qŠ∫fÄ ¨XÝ« ÃË“ tłdM ÊuÇ 

 Êœd2Å«bOÄ È«dÐDfÆrOM2Åv� qŠ «— qÐUI� ÈÅt,œUF�U' 

Ær¹—Ë¬Åv� XÝœ tÐ «— d12 Ãd;� Ë  —u0 ÈU¼ÅtA¹— ‡‡

‰Ëb?ł ¨t?,œU?F?�U' ÈU¼ÅtA¹— tÐ tłuð UÐ ‡‡±≤‡‡≤s?OOFð «— 

ÆrOM2Åv� X�öŽ

    f(x) . p(x)2k  ,   k . N

  g(x) . 1− x

    Dg . x x . R,1− x #0.  − ..  ,  1. .

  k(x) . 3x − 8

  Dk . x x . R,3x − 8 #0.  

3x − 8 #0. 3x # 8 . x # 8
3

    
Dk . x x . R., x #

8

3
 
.
.

.

.

.
.

8

3
 ,  . ./

01
.
.

  
f(x) . 7 −2x

3x − 8

    
Df . x x . R.,   

7 −2x
3x − 8

#0 
.
.

.

.

.

7 −2x
3x − 8

#0

  
7 −2x . 0. 7 . 2x . x . 7

2

  
3x − 8 . 0. 3x . 8 . x . 8

3

 ‰Ëbł±≤‡‡≤

    

x −.
8

3

7

2
. .

7 −2x . . 0 −

3x − 8 − 0 . .
7 −2x
3x − 8

− . 0 −
»«uł      

    Df . x x . R  ,  p(x) #0.  

ÁbA'Ån¹dFð
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12345678
12345678
12345678
12345678
12345678

123456
123456
123456
123456
123456

 ‰Ëbł tÐ tłuð UÐ±≤‡‡≤∫fÄ ¨rOÐU¹Åv� «— tM�«œ 

 XO�UF2π‡‡≤

ÆXÝ« ÷ËdH� qÐUI� lÐUð

  —U³Ž ÈÅtA¹— ©n,«  3 − 4xÆb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— 

  —U³Ž ÈU¼ÅtA¹— ©»
  x2 −9Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— 

 “« Èd¹œUI� tÇ È«“«ÅtÐ ©Ãx lÐUð føXÝ« ÁbA' n¹dFð 

 lÐUð ÈÅtM�«œ ©œfÆbOÐUOÐ «— 

 ‰U¦�∂∫Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— qÐUI� lÐUð tM�«œ 

∫qŠÆr¹—Ë¬Åv� XÝœÅtÐ «— d12  —u0 ÈÅtA¹— 

ÆrOM2Åv� q¹b³ð q�UŽ Ëœ »d{Åq0UŠ tÐ «— d12 Ãd;� ‡‡

Ær¹—Ë¬Åv� XÝœÅtÐ «— d12 Ãd;� ÈU¼ÅtA¹— ‡‡

  ÈÅtM�«œ ‡‡g∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ 

 ‰Ëbł ̈ d12 Ãd;� Ë  —u0 ÈU¼ÅtA¹— tÐ tłuð UÐ ‡‡±≥‡‡≤

ÆrOM2Åv� X�öŽ sOOFð «—

    
Df . x x . R  ,  

8

3
 x 2

7

2
 
.
.

.

.

.
. . 8

3
 ,  

7

2
.

  

f(x) .
3 − 4x

x2 −9

  

g(x) .
5 − 7x

x2 − x −12

5 − 7x . 0. 5 . 7x . x .
5

7

  x
2 − x −12 . 0. (x − 4)(x . 3) . 0

  

.
x − 4 . 0. x . 4

x . 3 . 0. x − . 3

 
.
.

    
Dg . x x . R,

5 − 7x

x2 − x −12
#0 

.

.
.
.
.

 ‰Ëbł±≥‡‡≤

 lÐUð ÈÅtM�«œ ‡‡g∫UÐ dÐ«dÐ 
    
Dg − ..    − 3. . 35

7    4 .

    

x −. − 3
5

7
4 ...

5 − 7x . . − −
x2 − x −12 − . − .

5 − 7x
x2 − x −12

− . . −
»«uł

ÁbA'Ån¹dFð

»«uł

ÁbA'Ån¹dFð

, ,
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123456
123456
123456
123456
123456

123456789012345
123456789012345
123456789012345
123456789012345
123456789012345

 ‰U¦�∑∫ÆbOM2 t³ÝU×� «— qÐUI� lÐUð ÈÅtM�«œ 

∫qŠ v?I?O?IŠ œ«bŽ« dÐ«dÐ È«ÅtKLłÅbMÇ lÐ«uð ÈÅtM�«œ   R

ÆXÝ«

 ‰U¦�∏∫Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— qÐUI� lÐUð ÈÅÅtM�«œ 

∫qŠ∫r¹—«œ ¨XÝ« ÃË“ ‰UJ¹œ«— ÈÅtłdM ÊuÇ 

ÈU¼ÅtA¹— ¨Áœ«œ —«dB dH0 dÐ«dÐ «— ‰UJ¹œ«— d¹“  —U³Ž ‡‡

Ær¹—Ë¬Åv� XÝœÅtÐ «—ÅÊ¬

 ‰Ëbł —œ ÈœuF0 VOðdðÅtÐ «— U¼ÅtA¹— ‡‡±¥‡‡≤rO1¹u'Åv� 

ÆrOM2Åv� X�öŽ sOOFð «— ‰UJ¹œ«— d¹“  —U³Ž Ë

    

f:R . .. R

f(x) . 3x2 − 5x . 4

  Df . R

    

f:R . .. R

f(x) . 64 − x2

Df . x x . R,64 − x2 #0.  

64 − x2 . 0. x2 . 64 . x . . 8

x −−.. x < −−8 −−8 −−8 < x < 8 8 x > 8

64− x2 − 0 . 0 −

 ‰Ëbł±¥‡‡≤

»«uł 

 ‰Ëbł tÐ tłuð UÐ±¥‡‡≤∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ tM�«œ 

 ‰U¦�π∫Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— qÐUI� lÐUð ÈÅtM�«œ 

∫qŠÅÅÅÅ‰U¦� qŠ tÐ tłuð UÐ ∏ lÐUð ÈÅtM�«œ f∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ 

◊dý UÐ ‡‡  x . N lÐUð ÈÅtM�«œ ¨f∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ 

 ‰U¦�±∞∫Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— qÐUI� lÐUð ÈÅtM�«œ 

∫qŠ∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ tM�«œ ̈ XÝ« ÃË“ ‰UJ¹œ«— ÈÅtłdM ÊuÇ 

    Df . x x . R...−8 2 x 2 8.  − . 8   83 .

f:N . .. R

f(x) . 64 − x2

    Df . x x . N  ,  −12 x 2 8.  

Df . 1,2, 3,4,5,6,7,8.  

  f(x) . 3x2 − 5x −2

    
Df . x x . R ., 3x2 − 5x −2 #0.  

, ,



±∞∏

123456
123456
123456
123456

—«d?B d?H?0 ÈËU?1?� «—  —U?³?Ž ¨U?¼Åt?A?¹— s?O?O?Fð È«dÐ ‡‡

∫rO¼œÅv�

 V¹«d{ tÐ tłuð UÐ ‡‡c,b,a∫rO¼œÅv� qOJAð «— t,œUF�ÅsO³� 

 ÊuÇ  . ! 0 ÈÅtA¹— Ëœ È«—«œ t,œUF� ¨  x1 Ë   x2ÆXÝ« 

 ÈU¼ÅtA¹— ‡‡  x1 Ë   x2∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ 

 ‰Ëbł —œ ÈœuF0 tÐ v,Ëe' VOðdðÅtÐ «— U¼ÅtA¹— ‡‡±µ‡‡≤

  —U³Ž fáÝ rO1¹u'Åv�  3x2 − 5x −2ÆrOM2Åv� X�öŽ sOOFð «— 

XÝ« dÐ«dÐ ‰u³B œ—u� »«uł t,œUF�U' X�öŽ tÐ tłuð UÐ ‡‡

∫UÐ

 lÐUð ÈÅtM�«œ ‡‡f∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ tŽuL−�  —u0ÅtÐ 

∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ tM�«œ ¨Á“UÐ  —u0ÅtÐ ‡‡

 ‰U¦�±±∫Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— qÐUI� lÐUð ÈÅtM�«œ 

∫qŠ∫rOM2Åv� t³ÝU×� «— U¼ÅtA¹— 

tM�«œ  Z∫UÐ dÐ«dÐ 

 ‰U¦�±≤∫ ÈÅtDÐ«— fÆXÝ« ÷ËdH� qÐUI�  —u0ÅtÐ 

 U¹¬fø«dÇ øXÝ« lÐUð p¹ 

∫qŠ È«“«ÅtÐ   x . 0 È«dÐ —«bI� Ëœ ÊuÇ yb¹¬Åv� XÝœÅtÐ 

 fÄfÆX1O' lÐUð p¹ 

  3x2 − 5x −2 #0. 3x2 − 5x −2 . 0

  . . b2 − 4ac . (−5)2 − 4(3)(−2) . 25 . 24 . 49

  
x1     x2 .

−b . .
2a

.
−(−5) . 49

2(3)

 ‰Ëbł±µ‡‡≤

»«uł 

    

x x < −− 1
3

−− 1
3

2 x >2

3x2 − 5x −2 . 0 − 0 .
»«uł 

  

.
x1 . 5 . 7

6
. 12

6
. x1 . 2

x2 . 5 − 7
6

. −2
6

. x2 . −1
3

 

.

..

.

.

.

   x # 2 U¹ 

  
x − .

1

3

    
. Df . . − .  ,   −

1

3
. 32  ,  . . .

  

Z(x) .
3 . x2

x2 − 5x

  
x2 − 5x . x(x − 5) . 0.

x . 0

x − 5 . 0. x . 5
 
.
.

    
f . (x  ,  y) x . 3y2 . 27  ,  x  ,  y . R.  

  
x . 0. 3y2 . 27 . y2 . 9 . y . . 3

Ë

    DZ . R − 0,5.  

U¹

    

. Df . . x x . R  ,  x − .
1

3
    x # 2 



±∞π

 ‰U¦�±≥ ∫Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— qÐUI� lÐUð ÈÅtM�«œ

∫qŠd?1?2 Ãd?;� ‰UJ¹œ«— d¹“  —U³Ž Ë ÃË“ tłdM ÊuÇ 

∫fÄ ¨XÝ«

∫rOM2Åv� qŠ «— qÐUI� ÈÅt,œUF�U' ‡‡

lÐUð ÈÅtM�«œ ‡‡f∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ 

  
f(x) . 3x . 1

9− x2

    
Df . x x . R,9− x2 ! 0.  

  9− x2 ! 0. x2  9 . x  3 − . 3  x  3

  Df . (−3, 3)

∫t²J: lÐUð f l?ÐUð ÈÅtM�«œ XÝ« ÷ËdH� qÐUI� —œ È«ÅtDÐU{ bMÇ  —u0ÅtÐ f ŸUL²ł« UÐ dÐ«dÐ   D1 Ë   D2ì Ë 

Dn∫vMF¹ ¨XÝ« 

 lÐUð ÈÅtM�«œ ¨s¹«dÐUMÐf∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ 

 ‰U¦�±¥∫Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— qÐUI� lÐUð ÈÅtM�«œ 

∫qŠ lÐUð ÈÅtM�«œ fp?ðÅpð ÈU¼ÅtM�«œ ŸUL²ł« UÐ d‡Ð«d‡Ð 

∫vMF¹ ¨XÝU¼ÅÊ¬

 ÈÅtM�«œ ‡‡f∫UÐ dÐ«dÐ 

∫‰U¦�ÆbOÐUOÐ «— qÐUI� lÐUð ÈÅtM�«œ ©n,« 

 d¹œUI� ©»  f(0) Ë   f(−1)ÆbOÐUOÐ «— 

 lÐUð ©ÃfÆbOM2 rÝ— «— 

  
f(x) .  5      ,     02 x  4

−5      ,     x # 4
 ..

      Df . x x . R ., 02 x  4.  x x . R .,  x # 4.  

    . x x . R, x #0.  . 0, ..3 .

f(x) . x2           x #0

−x . 3     x  0

 
.
.

f(x) .

f1(x)    ,  x . D1

f2(x)    ,  x . D2

               

f n−1(x)  , x . Dn−1

f n (x)    , x . Dn

 

.

.

..

.

.

.

.

Df . D1D2 D3 Dn



±±∞

∫qŠ

 ÁUÖd¼ ©n,«
  
f1(x) . x2

 Ë 
  
f2(x) − . x . 3 ÈÅt?M�«œ f

∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ

 ©»  x . 0 ÈÅt?D?ÐU?{ —œ «—   f(x) . x2
¨r??O?¼œÅv?� —«d?B 

∫fÄ

  x − . 1 ÈÅtDÐU{ —œ «— 
  f(x) − . x . 3¨rO¼œÅv� —«dB 

∫vMF¹

 Á«u?;?,œ d?¹œU?I?� È«“«Åt?Ð ¨l?ÐUð ÈU¼Å◊dý tÐ tłuð UÐ ©Ãx

 d¹œUI�f(x) ‰Ëbł® r¹—Ë¬Åv� XÝœÅtÐ tDÐU{ d¼ È«dÐ «— ±∂‡‡≤‡‡

Æ©» Ë n,«

  ‰Ëb??ł d??¹œU?I?� ‡?‡±∂‡?‡≤ÁU??~?²?Ýœ —œ «— ©»® Ë ©n?,«®

r?Ý— «— p¹d¼ —«œuL' Ë rOM2Åv� h;A�  UB²;� ÈU¼—u×�

 qJý® rOM2Åv�∏≥‡‡ÅÅ≤Æ©

s¹dLð±∫ÆXÝ« ÷ËdH� Ë—ÅtÐË— lÐUð 

  f(0) . 02 . 0

  f(−1) − . (−1) . 3 . 4

  x  0                    x #0

  

x f (x)

0 3

−1 4

−2 5

         

  

x f (x)

0 0

1 1

2 4

®©n,«®                   ©»

 ‰Ëbł±∂‡‡≤

 qJý ∏≥‡‡ÅÅÅ≤

  

U(x) .
0 x  0

1 x #0

 
.
.

..

      Df . Df1
Df2

. [0 , . . )(−. , 0) . (−. , . . ) . R



±±±

 lÐUð —«œuL' ©n,«UÆbOM2 rÝ— «— 

 lÐUð ÈÅtM�«œ ©»U(x)ÆbOM2 sOOFð «— 

Æ

 s¹dLð≤∫Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— qÐUI� ÈÅtDÐU{ UÐ lÐUð ÈÅtM�«œ 

 ‰U¦�±∂∫ qJý dÖ« ∏µ‡‡ÅÅ≤ lÐUð ÈÅtŽuL−� g¹UL' f¨býUÐ 

∫vMF¹f:A . .. B

∫bO¼œ aÝUÄ d¹“ ÈU¼Å‰«RÝ tÐ

 d???¹œU??I??� ©n??,«  f(3) ,   f(5),  f(7) ,   f(9) ,   f(10)«— 

ÆbOM2 t³ÝU×�

 lÐUð ©»fÆbO¼œ g¹UL' Vðd� ÃË“  —u0ÅtÐ «— 

ÆbOM2 h;A� «— Ê¬ œdÐ Ë tM�«œ fáÝ

 ©Ã
  

Df RfÆbOÐUOÐ «— 

 ©œ
  

Df RfÆbOM2 «bOÄ «— 

 lÐUð È«dÐ È«ÅtDÐU{ bO'«uðÅv� U¹¬ ©‡¼føbO1¹uMÐ 

 qJý∏¥‡‡ÅÅÅ≤

  

g(x) .

1 x ! 0

0 x . 0

−1 x  0

 

.

..

.

.

.

10

3

5

7

9

A

F
1

5

4

2

1

_

B

 qJý∏µ‡‡ÅÅÅ≤

f(3) . 4  ,  f(5) . 4  , f(7) . 4,  

  f(9) . 4  ,  f(10) . 4

  
Df . 10, 3,5,7,9.      Rf . 4.  

4U¹ 
  

Df Rf .   .  

  f . (10,4) , (3,4) , (5 ,4) ,  (7 ,4) ,  (9 , 4).  

    Df Rf . 10 , 3 , 5 ,7 ,9 ,4.  
  f(10) . 4, f(3) . 4, f(5) . 4, f(7) . 4, f(9) . 4  



±±≤

 d¼ È«“«ÅtÐ fÄ ‡‡x “«  A ¨∫r¹—«œ

∫t²J:ÆœœdÖÅv� vMdF� ¨V,UD� t�«œ« —œ t2 rO�U'Åv� XÐUŁ lÐUð «— ôUÐ lÐUð 

  f(x) . 4

ö¦�Î∫qÐUI� ÈU¼ÅlÐUð 

 ‰U¦�±∑∫t³ÝU×� «— d¹“ d¹œUI� ÆXÝ« ÷ËdH� qÐUI� lÐUð 

ÆbOM2

 ©n,«  f(4)∫  ÈUł tÐx œbŽ ¨¥∫fÄ ¨rO¼œÅv� —«dB «— 

 ©»f(x . . x)∫  ÈU?ł tÐx ¨x . . x¨r?O¼œÅv� —«dB «— 

∫vMF¹

 ©Ãf(x . . x) − f(x)∫

∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ q{UHð

Æb¹¬Åv� XÝœÅtÐ q{UHð Êœd2ÅÅÁœUÝ “« fÄ ‡‡

 ‰U¦�±∏∫d¹“ d¹œUI� ÆXÝ« ÷ËdH� qÐUI� ÈÅtDÐU{ UÐ lÐUð 

ÆbOM2 t³ÝU×� «—

 ©n,«  f(2)∫ lÐUð —œ f ÈUł tÐ x  œbŽ ¨≤¨rO¼œÅv� —«dB «— 

∫fÄ

 ©»  f(2 . h) − f(2)∫

 lÐUð —œf ÈUł tÐ x —«bI�   2 . h∫vMF¹ ¨rO¼œÅv� —«dB «— 

 —«bI� ‡‡  f(2 . h)∫UÐ XÝ« dÐ«dÐ 

  
f(x) . 7 , g(x) − . 1 , t(x) .

5

3
. 7  

  f(x) . x . 3

  (4   7) U¹   f(4) . 4 . 3 . 7 . f(4) . 7

  f(x . . x) . (x . . x) . 3

  f(x . . x) − f(x) . x . . x . 3 − (x . 3)

Æ  f(x . . x) − f(x) . x . . x . 3 − x − 3 . . xÅÅÅÅÅÅÅÅ   

  f(x) . 3x2 − 5x

  f(2) . 3(2)2 − 5(2) . 12 −10 . 2

  f(2 . h) . 3(2 . h)2 − 5(2 . h)

  . 3(4 . 4h . h2) −10− 5h . 3h2 . 7h . 2

,



±±≥

 d¹œUI� tÐ tłuð UÐ ‡‡  f(2) Ë   f(2 . h) q{UHð ¨  f(2 . h)

 Ë  f(2)∫UÐ dÐ«dÐ 

s¹dLð

± ÈÅtDÐU{ UÐ lÐUð ‡‡

  
g(x) .

3x . 5    x − . 2

x2 . 4x   x − . 2

 
.
.

÷ËdH� 

ÆXÝ«

∫bO¼œ ÂU−'« «— d¹“ ÈU¼—U2

 ‰Ëbł ©n,«±∑‡‡≤ÆbOM2 qOLJð «— ©»® Ë ©n,«® 

 lÐUð —«œuL' ©»g‰Ëbł “« Áb�¬ XÝœÅtÐ d¹œUI� tÐ tłuð UÐ «— 

±∑‡‡≤ÆbOM2 rÝ— ©»® Ë ©n,«® 

≤ ÁUÖd¼ ‡‡  f(5) . 352 − 55 . 4 Ë Df . 0,1,2, 3,4.  
ÆbMýUÐ

 ‰Ëbł ©n,«±∏‡‡≤ÆbOM2 qOLJð «— 

 lÐUð ÂËœ ÈÅtH,R� ©»fÆbO1¹uMÐ «— 

 XHÖ Ê«uðÅv� U¹¬ ©Ã

  
f(

5
6

) . 0ø«dÇ ø

©n,«®                   ©»®

 ‰Ëbł±∑‡‡≤

  

55 0 1 2 3 4

f (55) 4 6

  

x g(x)

−2

−1

0  

x g(x)

−2

−3

−4

  x − . 2  x < −2

 ‰Ëbł±∏‡‡≤

  f(2 . h) − f(2) . 3h2 . 7h . 2−2 . 3h2 . 7h

O x

y

    f . (0,4) , (1,) , (2,) , (3,) , (4,).  

 qJý ∏∂‡‡ÅÅÅ≤



±±¥

±∫bO1¹uMÐ «— d¹“ lÐ«uð “« p¹d¼ ÈÅtM�«œ ‡‡

  f(x) − . 5x2 . 4x . 1 ®Å±

f(x) . −4x . 1
x2 − 7x . 12

 ®Å≤

  
f(x) . 3x −1

5 − 7x
3

 ®Å≥

f(x) . 7x . 1
5x2 . 8

 ®Å¥

f(x) . x − 1− x
2

 ®Åµ

  
f(x) . 3x −1

x2 −1
 ®Å∂

≤ ‡‡f(x) Ë Df∫b'«Å÷ËdH� qÐUI� —œ 

 lÐUð ‡‡fË t²ýu' ‰Ëbł Ë Vðd� ÃË“  —u0ÅtÐ «— 

ÆbO1¹uMÐ «— Ê¬ œdÐ

≥ È«Åt?DÐU{ÅbMÇ lÐUð ‡‡fXÝ« ÷ËdH� qÐUI� —œ 

 lÐUð œdÐ Ë tM�«œfÆbO1¹uMÐ «— 

  
Df . 0,

6
6

,
6
3

,
6
2

 
.
.

.

.

.
  f(x) . 2sin x . 1

® v:U¹UÄ Êu�“¬¥©

® v�U�UÄ Êu
“¬ ô«R� t� a�UÄ q�
¥©

Ë

  

f (x) .
−2        02 x  3

2 / 5      3 2 x  5

7           5 2 x  7

 
.
.

..


