
¥≤

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

¥≤



¥≥

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

❁¨”U?³� ÈÅÁbý Õö4« ÈÅtMðôUÐ ÈuKł Èu~�« ÈË— “« «b²Ð«   

ÆbOM, X�Ë—

❁ÈÅtDI½ò “«   BsO²Ý¬ ÈÅtIKŠ tÐ vDš ̈ qJý oÐUD� ©tMOÝdÝ® å

 jšò ̈ Áœd, rÝ—  B → 42 Æb¹¬Åv� XÝœÅtÐ å®b¹UÐ jš s¹«

ò        ¥‡≥ ÈÅtDI½ò “« dðôUÐ åd²LO²½UÝ µAsO²Ý¬ ÈÅt½“«u� ÈÅtDI½ å

òµA©ÆbýUÐ å

❁ jšò     42 → BÆbOM, vâOK sO²Ý¬ ÈÅtIKŠ XLÝ “« «— å

)١ـ٢٩        (شكل 

❁ò fMÄ     23 → B → 22¨Áœd, åUðò ÊœdÖ ÈÅtIKŠ XLÝÅtÐ «— å

Æb¹bM³Ð

❁ jšò d¹“ ¨fMÄ s²NÐ “« fÄ     42 → B¨bO½U³NâÐ cžU, «— å

ò b?¹b?ł fMÄ Uð  42 → B → 4 ′2v?F?O³Þ ÊU�“«Ë« “« t, å

Æœuý hTA� ̈ Áb�¬ XÝœÅtÐ

❁Èu~�« t, ¨bOM, åUðò È«Åt½uÖÅtÐ ÈœuLŽ �—u4ÅtÐ «— tMðôUÐ   

ÅÅÈÅtDI½ò “« Ábý åUðòBÆœ—c~Ð tMOÝdÝ å

❁ò b¹bł fMÄ     4 ′2 → B → 42ÆbOM, åUðò t½UýdÝ ·dÞÅtÐ «— å

❁ÈÅt?I?KŠ b¹bł jš ¨sO²Ý¬ ÈÅtIKŠ ’uBT� g,Åjš UÐ   

 «— s?O²Ý¬ÅX?�Ë— UÐ Ábý rÝ— jš ÈË— Ë Áœd, rÝ— Á—UÐËœ

ÆbOAJÐ١ـ٣٠(شكل(
مّگام سو

 qJý qJý qJý qJý qJý≤π≤π≤π≤π≤π‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±

 qJý qJý qJý qJý qJý≥∞≥∞≥∞≥∞≥∞‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±

22



¥¥

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

❁ÈÅt?I?KŠ ÈÅÁbý Õö4« ◊uDš ¨Áœd, “UÐ «— Ábý åUðò fMÄ   

ÆbOM, hTA� «— sO²Ý¬

❁ ÈÅtDI½ò “«   Bò ŸU?Fý tÐ È«ÅÁd¹«œ å≤¨Áœd?, rÝ— åd²LO²½UÝ 

bŠ bO½«uðÅv�ÒÁUðu, «— sO²Ý¬ ÈÅtIKŠ Ë tMOÝ d¹“ ÈU¼ÅfMÄ  Uð d¦,«

ÆbOM,

≤ d²LO²½UÝ   B → 4 ′5 = B → 45 =

sO²Ý¬ tIKŠ Ábý ÁUðu, fMÄ  42 → 4 ′5 → 4 ′2 =

tMOÝd¹“ Ábý ÁUðu, fMÄ  41→ 45 → 4 ′1 =

❁g,Åjš tKOÝuÐ «— sO²Ý¬ tIKŠ fMÄ Ë tMOÝd¹“ fMÄ ◊uDš   

ò ◊UI½ “« ’uBT�  4 ′5 Ë   45Á—UÐËœ å ÆbOM, rOÝdð

❁—œ® qÄ« ÈÅtaU{« U¹ ‘dÐ È«dÐ U¹ b¹“ËbÐ bO½«uðÅv� «— fMÄ s¹«   

 ÆbOM, ÁœUH²Ý« ©ÆbýUÐ r, fMÄ ÈUMNÄ t, vð—u4 ١ـ٣١(شكل(

21

4 ′5

 qJý qJý qJý qJý qJý≥±≥±≥±≥±≥±‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±



¥µ

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

 ÈÅtDI½ò Uð rOI²N� vDš �—u4 tÐ fMÄ bOM, XKœ øbO¼œ ÂU−½« «— ÅfMÄ ‰UI²½« bO½«uðÅv� U¹¬BÆ XÝ« ÁbA½ rOÝdð ©tMOÝ dÝ® å

Æb¹uýÅv� UMý¬ ”U³� ÊUŠ«dÞ —UŁ¬ UÐ ”U³� ÈË— ÊU½¬ nK²T� ÈU¼ÅX�UŠ Ë U¼ÅfMÄ ‰UI²½« vÝ—dÐ XNł t×H4 s¹« —œ Âd²×� ÊU¹ułdM¼



¥∂

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

¥∂



¥∑

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

❁¨”U?³� ÈÅÁbý Õö4« ÈÅtMðôUÐ ÈuKł Èu~�« ÈË— “« «b²Ð«   

ÆbOM, X�Ë—

❁ ÈÅtDI½ò “«   B ÈÅtDI½ò tÐ vDš ©tMOÝdÝ® å≤πq×� åÒvKöð 

ÆbOM, rÝ— t½UýdÝ Ë sO²Ý¬ ÈÅtIKŠ

 fMÄ ‰UI²½« b¹bł jš  29 → B =

❁   òšj   29 → Bå —« «“ ÝLX ÝdýU½t KOâv ,MObÆ )١ـ٣٢ لكش(

❁ò fMÄ     23 → B → 22¨Áœd, åUðò ÊœdÖ ÈÅtIKŠ XLÝ tÐ «— å

Æb¹bM³Ð

t²NÐ fMÄ jš  22 → B =

❁ò j?š d?¹“ ¨t?M?O?Ý fMÄ s²NÐ “« fÄ     29 → BcžU, «— å

ò b?¹bł fMÄ Uð ¨bO½U³NâÐ  2 ′9 → B → 29ÊU�“«Ë« “« t, å

 Æœuý hTA� ¨Áb�¬ XÝœÅtÐ vFO³Þ ١ـ٣٣(شكل(
 b¹bł fMÄ  29 → B → 2 ′9 =

 qJý qJý qJý qJý qJý≥≤≥≤≥≤≥≤≥≤‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±

 qJý qJý qJý qJý qJý≥≥≥≥≥≥≥≥≥≥‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±



¥∏

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

❁Ð   UôðMt —« ÐtÅ4u—� «aIv ŠbËœ«Î œ— šj ÝOMt òðUå ,MObª

        ÐtÅÞu—È ,t «�~uÈ òðUå ýbÁ «“ ò½IDtÅÈ Bå ®ÝdÝOMt©

Æœ—c~Ð        

❁ò b¹bł fMÄ     2 ′9 → B → 29sO²Ý¬ ÈÅtIKŠ ·dÞÅtÐ «— å

ÆbOM, åUðò       

❁   šj łb¹b ÝdýU½t —« —Ýr ,dœÁ Ë —ËÈ šj —Ýr ýbÁ ÐU

 ÆbOAJÐ X�Ë—        ١ـ٣٤(شكل�(

❁«— f?M?Ä ÈÅÁbý Õö4« ◊uDš ¨Áœd, “UÐ «— Ábý åUðò fMÄ   

ÆbOM, hTA�

❁ò ÈÅÁ“«b½«     29 → 2 ′9U?¹ b¹—Ë¬—œ ¨vKOÄ p¹ �—u4ÅtÐ «— å

ò fMÄ bO½«uðÅv�  29 → B → 2 ′9ÁœUH²Ý« ”U³� ‘dÐ —œ «— å

ÆbOM,

 vKOÄ  29 → 2 ′9 =

❁ ÈÅtDI½ò “«   Bò ŸUFý tÐ È«ÅÁd¹«œ ¨å≤¨Áœd, rÝ— åd²LO²½UÝ 

bŠ bO½«uðÅv�ÒÆbOM, ÁUðu, «— tMOÝ d¹“ fMÄ Uð d¦,«

≤ d²LO²½UÝ   B → 45 =

tMOÝd¹“ ÈÅÁbý ÁUðu, fMÄ  41→ 45 → 4 ′1 =

❁   šDu?◊ ÄMf “¹dÝO?Mt —« Ð t?ËÝOKtÈÅ šj? ,g �TB?u’ «“

ò½IDtÅÈ   45å  ÆbOM, rOÝdð Á—UÐËœ ١ـ٣٥(شكل(

 qJý qJý qJý qJý qJý≥¥≥¥≥¥≥¥≥¥‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±

 qJý qJý qJý qJý qJý≥µ≥µ≥µ≥µ≥µ‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±



¥π

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

ÆXÝ« Ábý rOÝdð vIa« ‘dÐ t½UýdÝ —œ bOM, XKœ øbO¼œ ÂU−½« «— ÅfMÄ ‰UI²½« s¹« bO½«uðÅv� U¹¬

Æb¹uýÅv� UMý¬ ”U³� ÊUŠ«dÞ —UŁ¬ UÐ ”U³� ÈË— ÊU½¬ nK²T� ÈU¼ÅX�UŠ Ë U¼ÅfMÄ ‰UI²½« vÝ—dÐ XNł t×H4 s¹« —œ Âd²×� ÊU¹ułdM¼



µ∞

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

µ∞



µ±

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

33

33

❁X�Ë— ̈ ”U³� ÈÅÁbý Õö4« ÈÅtMðôUÐ XAÄ Èu~�« ÈË— “« «b²Ð«   

ÆbOM,

❁ ÈÅt?DI½ò “«   ±±ÈË— Á«u?T?�œ ÈÅÁ“«b?½« tÐ ¨qJý oÐUD� å

sO²Ý¬ ÈÅtIKŠÅjš
¿

 ÈÅtDI½ò ̈ Áb�¬ sO¹UÄ ¥∂Æb¹¬Åv� XÝœÅtÐ å

❁ ÈÅtDI½ò “«   ±≥ ÈÅt?DI½ò tÐ vDš t½UýdÝ fMÄ ÈUN²½« å¥∂å

ÆbOM, rÝ—

sO²Ý¬ ÈÅtIKŠ tÐ XAÄ fMÄ ‰UI²½« b¹bł jš  46 →13 =

❁ jšò     46 → BÆbOM, vâOK sO²Ý¬ ÈÅtIKŠ XLÝ “« «— å

)١ـ٣٦         (شكل 

❁ò fMÄ     12 →13 →1 ′2åU?ðò s?O²Ý¬ ÈÅtIKŠ XLÝ tÐ «— å

Æb¹bM³Ð ̈ Áœd,

❁ jšò d¹“ ̈ fMÄ s²NÐ “« fÄ     13 → 46¨bO½U³NâÐ cžU, «— å

ò b?¹b?ł fMÄ Uð  4 ′6 → B → 46v?FO³Þ ÊU�“«Ë« “« t, å

Æœuý hTA� ̈ Áb�¬ XÝœÅtÐ

sO²Ý¬ÅÈÅtIKŠ b¹bł fMÄ   46 →13 → 4 ′6 =

❁ÆbOM, Õö4« Ë Áœd, rÝ— Á—UÐËœ «— t½UýdÝ b¹bł jš   

❁« ÅÅÈÅtaU{« —œ U¹ ‘dÐ —œ bO½«uðÅv� «— fMÄ s¹«   ÁœUH²Ý« ̈ ”U³� qÄ

ÆbOM, ١ـ٣٧(شكل(

 qJý qJý qJý qJý qJý≥∂≥∂≥∂≥∂≥∂‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±

 qJý qJý qJý qJý qJý≥∑≥∑≥∑≥∑≥∑‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±

 ¿ÆbM,Åv� dOOGð ‰b� ”UÝ« dÐ ¨jš s¹« rOÝdð q×�



µ≤

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

µ≤



µ≥

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

33

❁X�Ë— ̈ ”U³� ÈÅÁbý Õö4« ÈÅtMðôUÐ XAÄ Èu~�« ÈË— “« «b²Ð«   

ÆbOM,

❁ò ÈÅtK4Ua XAÄ ÊœdÖ ÈÅtIKŠ XLNK —œ     2 →10«œËbŠ «— åÎ

nB½
¿

ÅÈÅtDI½ò Áœd, ¥∂Æb¹¬Åv� XÝœÅtÐ å

«œËbŠ  Î 

  

1

2
ò ÈÅtK4Ua   2 →10 å  46 →10=

❁ ÈÅtDI½ò “«   ±≥ ÈÅtDI½ò tÐ vDš å¥∂ÆbOM, rÝ— å

fMÄ ‰UI²½« b¹bł jš  46 →13 =

❁ jšò     46 →13ÆbOM, vâOK ÊœdÖ ÈÅtIKŠ XLÝ “« «— å

)١ـ٣٨         (شكل 

❁ò fMÄ     12 →13 →1 ′2 ååU?ðò s?O²Ý¬ ÈÅtIKŠ XLÝ tÐ «—

Æb¹bM³Ð ̈ Áœd,

t²NÐ fMÄ jš  12 →13 =

❁ jšò d¹“ ̈ fMÄ s²NÐ “« fÄ     13 → 46¨bO½U³NâÐ cžU, «— å

ò b?¹bł fMÄ Uð  4 ′6 →13 → 46v?F?O³Þ ÊU�“«Ë« “« t, å

Æœuý hTA� ̈ Áb�¬ XÝœÅtÐ

 XAÄ ÊœdÖ ÈÅtIKŠ b¹bł fMÄ  4 ′6 →13 → 46 =

❁ ÆbOM, Õö4« Áœd, rÝ— Á—UÐËœ «— t½UýdÝ jš    ١ـ٣٩(شكل(

 qJý qJý qJý qJý qJý≥∏≥∏≥∏≥∏≥∏‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±

 qJý qJý qJý qJý qJý≥π≥π≥π≥π≥π‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±

¿ò jš   13 → 46ò  ÈÅtK4Ua sOÐU� ”U³� ‰b� ”UÝ« dÐ b½«uðÅv� å  2 → 10Æœuý rOÝdð å



µ¥

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

33

❁ò fMÄ ‰uÞ     46 →13 → 4 ′6 åò ÈÅÁ“«b½« tÐ «—∏‡Å∑åd²LO²½UÝ 

ò fMÄ Áœd, ÁUðu,  46 →1 ′3 → 4 ′6 åÆb¹¬Åv� XÝœÅtÐ

 ∑ ‡Å∏ d²LO²½UÝ   46 →1 ′3 → 4 ′6 =

❁ÆbOM, ÁœUH²Ý« ‘dÐ —œ U¹ b¹“ËbÐ bO½«uðÅv� «— fMÄ s¹«   

)١ـ٤٠         (شكل 

 qJý qJý qJý qJý qJý¥∞¥∞¥∞¥∞¥∞‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±



µµ

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

ÆXÝ« Áb�¬ œułË tÐ vð«dOOGð tÇ tMOÝ d¹“ Ë t½UýdÝ ÈU¼ÅfMÄ ‰uÞ —œ bOM, XKœ ̈ Ábý t²šËœ t½UýdÝ jÝË fMÄ U¼ÅÕdÞ s¹« —œ

Æb¹uýÅv� UMý¬ ”U³� ÊUŠ«dÞ —UŁ¬ UÐ ”U³� ÈË— ÊU½¬ nK²T� ÈU¼ÅX�UŠ Ë U¼ÅfMÄ ‰UI²½« vÝ—dÐ XNł t×H4 s¹« —œ Âd²×� ÊU¹ułdM¼



µ∂

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

µ∂



µ∑

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

❁t, ”U³� ÈÅÁbý Õö4« ÈÅtMðôUÐ ÈuKł Èu~�« ÈË— “« «b²Ð«   

ÆbOM, X�Ë— Ábý qI²M� uKł ÈÅt½UýdÝ jÝË tÐ Ê¬ fMÄ

❁ ÈÅtDI½ò “«   Bò ŸUFý tÐ È«ÅÁd¹«œ ©tMOÝdÝ® å≤rÝ— åd²LO²½UÝ 

ò Uð d¦,«bŠ Áœd,≤«— t½UýdÝ Ë tMOÝ d¹“ ÈU¼ÅfMÄ åd²LO²½UÝÅ

ÆbO¼œ ÊUJ� dOOGð

 d²LO²½UÝ  B → 45 = B → 4 ′5 = 2

t½UýdÝ ÈÅÁbý ÁUðu, fMÄ  4 ′2 → 4 ′5 → 42 =

tMOÝd¹“ ÈÅÁbý ÁUðu, fMÄ  4 ′1 → 45 → 41=

❁ ÈÅt?DI½ò     4 ′2 å® ÈÅt?DI½ò Uð ©t½UýdÝ  4 ′1 å®«— ©d?L, jš

 ÆbOM, q4Ë d~¹bJ¹ tÐ g,Åjš ÈÅtKOÝËÅtÐ ١ـ٤١(شكل(

❁ò ◊UI½ “«   ¥µ Ë   4 ′5ò ÈÅÁ“«b½« tÐ åµsO¹UÄ Ë ôUÐ —œ åd²LO²½UÝ 

‘dÐ ÈÅt½“«u� ◊UI½ t²ý«cÖ X�öŽ fMÄ ◊uDš
¿

hTA� «— 

ÆbOM,

❁åtÇ—UÄ ÈU²Ý«—ò X�öŽ ̈ uKł Èe,d� jš “« tMðôUÐ ‘dÐ “« q³K   

ÆbOM, hTA� tMðôUÐ ÈÅtJð Ëœ ÈË— «—

❁ò ◊UI½ “«   ¥± Ë   4 ′1 å®◊U?I½ XLÝ tÐ ©tMOÝ d¹“ fMÄ ÈUN²½«

ò¥≤ Ë   4 ′2 å® ÆbOM, vâOK ©t½UýdÝÅÅfMÄ ١ـ٤٢(شكل(

 qJý qJý qJý qJý qJý¥±¥±¥±¥±¥±‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±

 qJý qJý qJý qJý qJý¥≤¥≤¥≤¥≤¥≤‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±

¿Æœ—«œ XšËœ —œ �UFDK ‰UBð« —œ v¹«eNÐ XOL¼« ◊UI½ s¹« Êœd, hTA� ̈ b½uýÅv� «bł d~¹bJ¹ “« ”U³� �UFDK t, ÈdÝUðdÝ ÈUNýdÐ —œ 



µ∏

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

❁«bł �UFDK ÈË— «— åt½“«u� ◊UI½ò Ë åuKł Èe,d� jšò rzöŽ   

ÆbOM, hTA� u~�« ÈÅÁbý

❁ò jš XšËœ ÂU~M¼ —œ   ¥≤ Ë ¥±ò tÐ «— å  4 ′2 Ë   4 ′1q4Ë å

ÆbOM,

❁ÆbOM, X�Ë— ”U³� ÈÅÁbý Õö4« ÈÅtMðôUÐ XAÄ Èu~�« ÈË— “«   

❁   Ð tËÝOKtÈÅ šjÅ,g �M×Mv ò½IDtÅÈ ±≤å ®ÝdýU½t© —« Ðt ò½IDtÅÈ

¥∞åÆbOM, q4Ë ©dL, jš® 

❁t?½U?ýd?Ý f?M?Ä ◊u?D?š ‘d?Ð j?š r?O?Ýd?ð “« f?Ä   

ò  12 →13 →1 ′2ò tMOÝd¹“ fMÄ Ë å  40→17 → 4 ′0«— å

ÆbOM, Uł tÐUł

❁tÇ—UÄ �UFDK ÈË— «— åtÇ—UÄ ÈU²Ý«—ò jš Ë åt½“«u�ò ◊UI½   

 ÆbOM, hTA١ـ٤٤(شكل��(

 qJý qJý qJý qJý qJý¥≥¥≥¥≥¥≥¥≥‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±

 qJý qJý qJý qJý qJý¥¥¥¥¥¥¥¥¥¥‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±

uKł ÈÅtMðôUÐ Èe,d� ÈÅtJð  22 → 21→ 7 → 4 ′1 → 4 ′2 =

ÈÅtJð uKł ÈÅtMðôUÐ ÈuKNÄ   42 → 41→ 38 → 32 → 29 =

❁ôuLF� XšËœ —œ   Îb¹¬Åv� g, vL, tMðôUÐ ÈuKł ÈuKNÄ ÈÅtFDK 

Æb?OM, XKœ XšËœ —œ �UFDK ‰UBð« Ë ‘dÐ ÂU~M¼ —œ b¹UÐ

)١ـ٤٣(شكل 



µπ

 tł—œ t½U½“ È“ËœÅ„“U½ ∫�—UN� œ—«b½U²Ý«≤

”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« Èu~�«

 ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý ¥Ø≤Ø¥±Øπ± ‡∑Ë ∏∏

—U, bŠ«Ë∫ ”U³� È“UÝÅ‰b� Ë fMÄ ‰UI²½« v¹U½«uð

  ∫v¹UÝUMý ÈÅÁ—ULý∏ ‡ ¥Ø≤Ø¥±Øπ±‡∑Ë∏∏

 ❁ÈË— «— åX?A?Ä ÈuKNÄ jšò Ë åXAÄ Èe,d� jšò rzöŽ   

ÆbOM, hTA� u~�« ÈÅÁbý «bł �UFDK

❁ò ◊UI½ XšËœ ÂU~M¼ —œ   ¥٠ Ë ±≤ò tÐ «— å  4 ′0 Ë   1 ′2q4Ë å

ÆbOM,

 qJý qJý qJý qJý qJý¥µ¥µ¥µ¥µ¥µ‡ ‡ ‡ ‡ ‡ ±±±±±

  ÈÅtJðXAÄ ÈÅtMðôUÐ Èe,d�  2 → 3 → 40→12 →10=

ÈÅtJðuKł ÈÅtMðôUÐ ÈuKNÄ   1 ′2 → 4 ′0 → 37 → 33 →11=

❁ôuLF� XšËœ —œ   Îb¹¬Åv� g, vL, tMðôUÐ XAÄ ÈuKNÄ ÈÅtFDK 

X?Kœ X?šËœ —œ �U?F?D?K ‰U?Bð« Ë ‘dÐ ÂU~M¼ —œ b¹UÐ

ÆbOM,) ١ـ٤٥شكل(


