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√b³� UÐ r¼ dÐ œuLŽ —u×� Ëœ rO�«uðÅv� ̈ t×H� ◊UI� Êœd! h#A� È«dÐ t! b¹b¹œ ̈ t²ýcÖ ‰UÝ —œ

 «— —u×� Ëœ s¹« ÆrOM! rÝ— t×H� —œ „d²A� UB²�� ÁU~²Ýœ¨ UB²#� ÁU~²Ýœ œułË UÐ ÆrO�U�Åv� 

 ÈÅtDI�  UB²#� ̈ d¹“ qJý —œ ÆœuýÅv� h#A� gðUB²#� UÐ tDI� d¼A ∫XÝ« d¹“  —u�ÅtÐ 
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ÆbOM! h#A� ôUÐ  UB²#� ÁU~²Ýœ —œ «— 

 YK¦� ̈ Ë—ÅtÐË— qJý —œABC —«œdÐ UÐ A ′AÆXÝ« Ábý Áœ«œ ‰UI²�« 
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±Ë—ÅtÐË— qJý “« ÁœUH²Ý« UÐ ‡‡

 ◊UI�  UB²#� ‡‡ nT«A ¨B Ë C«bOÄ «— 

ÆbOM!
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q?J?ý —œ «— d?¹“  U?B?²?#?� UÐ ◊UI� ‡‡ »

ÆbOM! h#A�
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 ÈU¼—«œdÐ ‡‡ ÛAB
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ÆbOM! «bOÄ «— U¼ÅÊ¬  UB²#� Ë Áœd! rÝ— «— 
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≤q?ÐU?I?� ÈU¼—«œdÐ “« p¹d¼  UB²#� ‡‡

Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «—
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≥ s¹dLð ÈU¼—«œdÐ “« p¹d¼ ÈUN²�« Ë «b²Ð«  UB²#� ‡‡≤dþUM²� Ë bOM! «bOÄ «— 

ÆbO=¹uMÐ lLł p¹ ¨—«œdÐ d¼ UÐ

¥ÆbO=¹uMÐ «— ÁbA� t²ýu�  UB²#� ¨d¹“ ÈU¼ÅXL=Y “« p¹d¼ —œ ‡‡
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هادارتساوى بر

 qJý ÆbOM! tłuð Ë—ÅtÐË— qJý tÐA—«œdÐ UÐ 

a q?J?ý Ë Ábý Áœ«œ ‰UI²�« BÆX?Ý« Áb?�¬ XÝœÅtÐ 

 q?JýA ÈU?¼—«œd?Ð “« Â«b?! d¼ UÐ «— b ¨c Ë de?O?� 

ÆbO¼œ ‰UI²�«
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 ÈU¼—«œdÐ  UB²#�a ¨b ¨c Ë dÆbO=¹uMÐ «— 
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øb¹dOÖÅv� È«Åt−O²� tÇ XOTUF` s¹« “«

p¹ tL¼ U¼—«œdÐ s¹« ÆbM²=¼ XNłÅr¼ Ë Á“«b�«År¼ ¨È“«u� Ábý rÝ— ÈU¼—«œdÐ ¨ôUÐ qJý —œ

Æb�«ÅÈËU=� r¼ UÐ ¨fÄ ªbM¼œÅv� ÊUA� «— ‰UI²�«a = b = c = d

±ÆbO=¹uMÐ «— ôUÐ ÈU¼—«œdÐ “« p¹d¼ UÐ dþUM²� lLł ‡‡

≤ ‰UI²�« —«œdÐ  UB²#� ‡‡AB
→

Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— 

                             AB
→

=

≥ ÈÅtDI� “« ‡‡O —«œdÐ ¨OC
→

 ÈËU=� «— AB
→

ÆbOM! q�U! «— d¹“ ÈU¼ÅÈËU=ð Ë Áœd! rÝ—

     OC
→

=       [ ]         C =       [ ]

¥ ÈÅtDI� “« ‡‡M —«œdÐ MN
→

 ÈËU=� «— AB
→

¨—«œdÐ s¹« tÐ tłuð UÐ Ë bOM! rÝ— 

ÆbO=¹uMÐ lLł ÈËU=ð p¹
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±Ë—ÅtÐË— qJý “« ÁœUH²Ý« UÐ ‡‡

ÆbO=¹uMÐ «— Ábý Áœ«œ ◊UI�  UB²#� ‡‡ nT«

«— Áb??ý r??Ý— ÈU??¼—«œd??Ð  U??B?²?#?� ‡?‡ »

ÆbO=¹uMÐ

“« ÁœU??H?²?Ý« U?Ð Ë —«œd?Ð d?¼ U?Ð d?þU?M?²?� ‡?‡ Û

ÆbO=¹uMÐ lLł p¹ ¨Ê¬ ÈUN²�« Ë «b²Ð«  UB²#�
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≤ÆbOM! h#A� Ê¬ ÈË— «— d¹“ ◊UI� Ë Áœd! rÝ— «—  UB²#� ÈU¼—u×� ‡‡
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 ÈU¼—«œdÐ ôUŠAB
→

 Ë CD
→

Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— U¼ÅÊ¬  UB²#� Ë bOM! rÝ— «— 

 vFK{—UNÇ øb�«ÅÈËU=� —«œdÐ Ëœ s¹« U¹¬ACDBøXÝ« È«ÅvFK{—UNÇ Ÿu� tÇ 

≥ ◊UI� Ë Áœd! rÝ—  UB²#� ÈU¼—u×� ÁU~²Ýœ p¹ ‡‡
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 ÈU?¼—«œd?Ð ¨f?á?Ý ªbOM! h#A� «—AB
→

 Ë BC
→

Æb?¹—Ë¬ X?ÝœÅt?Ð «— ÊU?AðUB²#� Ë bOM! rÝ— «— 

 ÈU¼—«œdÐ “« p¹d¼ UÐ dþUM²�AB
→

 Ë BC
→

ÆbO=¹uMÐ lLł p¹ ¨

¥Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— d¹“ ÈU¼ÅlLł q�UŠ ‡‡
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±—«œdÐ UÐ «b²Ð« «— @�—ÅvÐ¬ YK¦� ̈ qÐUI� qJý —œ ‡‡

a —«œdÐ UÐ ¨fáÝ Ë bÆbOM! qI²M� 

≤ —«œd?Ð U?Ð t?K?Šd?� p?¹ —œ «— @?�—Åv?Ð¬ YK¦� ‡‡c

ÆbOM! qI²M�

≥ÆbOM! t=¹UI� r¼ UÐ «— ôUÐ XL=Y Ëœ ÈU¼ÅaÝUÄ ‡‡

¥ ÈU¼—«œdÐ  UB²#� ‡‡a ¨b Ë c ÆbO=¹uMÐ «— a =
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µ sOÐ ‡‡ÅÅa ¨b Ë cøœ—«œ œułË È«ÅtDÐ«— tÇ ¨

∂øb¹dOÖÅv� U¼—«œdÐ lLł È«dÐ È«Åt−O²� tÇ ¨XOTUF` s¹« “« ‡‡ÅÅ
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هادارجمع بر

 ‰UI²�« Ëœ ÈÅt−O²� ¨ôUÐ qJý —œa Ë b —«œdÐ ‰UI²�« UÐ c∫s¹«dÐUMÐ ªXÝ« vJ¹ 

a + b = c

±ªbO=¹uMÐ È—«œdÐ lLł ÈËU=ð p¹ «b²Ð« ̈ d¹“ ÈU¼ÅqJý “« p¹d¼ tÐ tłuð UÐ ‡‡

ÆbO=¹uMÐ ÊUAðUB²#� È«dÐ «— dþUM²� ÈËU=ð ̈ U¼—«œdÐ  UB²#� Êœ—Ë¬ XÝœÅtÐ UÐ fáÝ
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≤Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— d¹“ ÈU¼ÅlLł q�UŠ ‡‡
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 —«œdÐ Ëœ lLłÅqUŠ Êœ—Ë¬ XÝœÅtÐ È«dÐOA
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→

«— Ê¬ Ë rOM"Åv� rÝ— 
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→
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→
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 —«œdÐ Ëœ lLłÅqUŠOA
→

 Ë AC
→

ÆXÝ« vJ¹ 
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→
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→
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 v?F?K?{—U?NÇOACBÊœ—Ë¬ X?ÝœÅt?Ð È«d?Ð ¨s?¹«d?ÐU?M?Ð ª©ø«d?Ç® X?Ý« Ÿö{ô«ÅÈ“«u²� p¹ 

Ê¬ ÈË— —«œd?Ð Ëœ t?" «— v?Žö?{ô«ÅÈ“«u?²� dD8 rO�«uðÅv� ¨„d²A� È«b²Ð« UÐ —«œdÐ Ëœ lLłÅqUŠ

¨ÁbŽU8 s¹« ªr¹—Ë¬ XÝœÅtÐ ¨œuýÅv� rÝ—Ÿö{ô«ÅÈ“«u²� ‘Ë— ÆœuýÅv� ÁbO�U� 
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± —«œdÐ Ëœ lLłÅqUŠ —«œdÐ ̈ d¹“ ÈU¼ÅXAUŠ “« p¹d¼ —œ ‡‡a Ë bbOM" rÝ— «— 

 «— lLłÅqUŠ —«œdÐ ÆbO�¹uMÐ È—«œdÐ lLł ÈËU�ð p¹ ËcÆbO�UMÐ 

a

b

a

b

a

b

≤ ÈU¼ÅjšÅrO� ÈË— ¨qJý d¼ —œ ‡‡OX Ë OY —«œdÐ Ëœ OA Ë OBÈ—uÞ «— 

 —«œdÐ ÈËU�� U¼ÅÊ¬ lLłÅqUŠ t" bOM" hHA�OCÆœuý 

o

c

x

y

x

y

x

y

c

o

c

o

≥qJý tÐ® b�«ÅÁœd" ÁœUH²Ý« »UMÞ Ëœ “« t�UšœË— —œ o¹U8 ÊbOA" È«dÐ dH� Ëœ ‡‡

œ—«Ë o?¹U?8 t?Ð U?¼ÅÊ¬ t?" v?¹Ëd?O?� Æ©b?O?M?" ÁU?~� Ë—ÅtÐË—

tÐ tłuð UÐ ÆXÝ« Ábý Áœ«œ ÊUA� —«œdÐ Ëœ UÐ ¨bMM"Åv�

ÆbOM" hHA� «— o¹U8 X"dŠ dO�� ¨qJý
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دارب يك عدد در يك برضر

 ÈU¼—«œdÐa Ë bÆb�«ÅXNłÅr¼ Ë œ«b²�« p¹ —œ 

ÆbO=¹uMÐ «— U¼ÅÊ¬  UB²#�
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øœ—«œ œułË È«ÅtDÐ«— tÇ —«œdÐ Ëœ s¹« sOÐ

ÈËU=ð p¹ UÐ «— U¼ÅÊ¬  UB²#� sOÐ ÈÅtDÐ«—

ÆbO¼œ ÊUA� vðUB²#�
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 —«œdÐ ¨Ë—ÅtÐË— qJý —œb —«œdÐ œ«b²�« —œ a

¨q?J?ý t?Ð t?łu?ð UÐ ÆXÝ« Ê¬ XNł ·öš —œ vTË

ÆbO=¹uMÐ «— U¼ÅÊ¬  UB²#�
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«— U¼ÅÊ¬ vðUB²#� ÈËU=ð Ë È—«œdÐ ÈËU=ð

ÆbO=¹uMÐ
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 —«œd?Ð ¨Ë—ÅtÐË— qJý —œb ÈÅtM¹dY aªXÝ« 

                           ∫vMF¹b = − a
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±d¼ ÈUłÅtÐ ¨fáÝ ªbO=¹uMÐ È—«œdÐ ÈËU=ð p¹ «b²Ð« ¨qJý d¼ tÐ tłuð UÐ ‡‡

ÆbO=¹uMÐ «— vðUB²#� dþUM²� ÈËU=ð Ë bO¼œ —«dY «— gðUB²#� ¨—«œdÐ
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≤ —«œdÐ ¨d¹“ ÈU¼ÅqJý “« p¹d¼ —œ ‡‡c ÈU¼—«œdÐ V=ŠdÐ «— a Ë bÆbO=¹uMÐ 
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≥ s¹dLð tÐ tłuð UÐ ‡‡≤ÆbOM! rÝ— «— Ábý Áœ«œ ÈU¼—«œdÐ ¨XL=Y d¼ —œ 
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c = 3a +2b

d = ( − 2) a + 3b
c = 4a + ( − 2)b

d = ( − 4)a + b

C = = C = =
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±ÆbOM! »U=Š «— d¹“ ÈU¼Å —U³Ž q�UŠ ‡‡
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≤ —«œdÐ  UB²#� ¨d¹“ œ—«u� “« p¹d¼ —œ ‡‡b —«œdÐ Ë a + bÆbOM! »U=Š «— 
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≥ ÈU¼—«œdÐ ̈ d¹“ ÈU¼ÅXL=Y “« p¹d¼ —œ ‡‡a¨b ¨eÅ ̈d Ë crÝ—  UB²#� ÁU~²Ýœ p¹ —œ «— 

 —«œdÐ  UB²#� Ë Áœd!cÆbOM! »U=Š «— 
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¥ —«œdÐ  UB²#� ¨d¹“ ÈU¼ÅtTœUF� “« p¹d¼ —œ ‡‡xÆbOM! sOOFð «— 
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احد مختصاتهاى وداربر

 ÈU?¼—«œdÐ
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j =
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 «— b?Š«Ë ÈU¼—«œdÐ

 UB²��ÆrO�U�Åv� 

U¼—«œdÐ s¹« V=ŠdÐ rO�«uðÅv� «— t×H� “« È—«œdÐ d¼

ªr¹—Ë¬ XÝœÅtÐ

ö¦�Î ∫Ë—ÅtÐË— qJý —œ 
  
a = 5i + 3 j

Æœ—Ë¬ XÝœÅtÐ «— tDÐ«— s¹« Ê«uðÅv� eO�  UB²#� “« ÁœUH²Ý« UÐ
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= 5i + 3 j
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± bŠ«Ë ÈU¼—«œdÐ V=ŠdÐ «— Ábý Áœ«œ —«œdÐ ¨XL=Y d¼ —œ ‡‡i Ë jÆbO=¹uMÐ 
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≤ bŠ«Ë ÈU¼—«œdÐ V=ŠdÐ «— d¹“ ÈU¼—«œdÐ ‡‡i Ë jÆbOM! ÊUOÐ 
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≥ ‰«RÝ tÐ tFł«d� UÐ ‡‡± ÈU¼—«œdÐ “« p¹d¼  UB²#� ¨c,b,a Ë dXÝœÅtÐ «— 

Æb¹—Ë¬

¥Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— d¹“ ÈU¼—«œdÐ “« p¹d¼  UB²#� ‡‡

u = 5i + 2j =








 y = 3 i − 2j =











v = ( − 3i)+ 4 j =








 z = − 8i − 9j =











±ÆbOM! h#A� U¼ÅÊ¬ ÈË— «—  UB²#� bŠ«Ë ÈU¼—«œdÐ Ë Áœd! rÝ— r¼ dÐ œuLŽ —u×� Ëœ ‡‡

 V=ŠdÐ «— —«œdÐ d¼ Ë Áœd! rÝ— «— d¹“ ÈU¼—«œdÐ ¨ÊuM!«i Ë jÆbOM! ÊUOÐ 
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≤ÆbOM! rÝ—  UB²#� ÁU~²Ýœ p¹ —œ «— U¼ÅÊ¬ Ë b¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— d¹“ ÈU¼—«œdÐ  UB²#� ‡‡

u = 3 i +2 j v = 7 i − 2 j x = − 3i + j

≥ r?O?M?! ÷d` ‡‡
  
a = 3i + ( − 2) j Ë 

  
b = 2i + j ÈU?¼—«œd?Ð  U?B?²#� «b²Ð« Æa Ë bf?áÝ Ë 

 ÈU¼—«œdÐ  UB²#�x Ë yÆbOM! »U=Š «— 

x = 5a + 3b y = − 3a + 5b

b a

¥ —«œdÐ ̈ Ë—ÅtÐË— qJý tÐ tłuð UÐ ‡‡c UB²#� Ë bOM! rÝ— «— 

Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— Ê¬

                                 c = 2a + 3b
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‡‡ nT«ÆbOM! q�U! Ábý ÂU−�« XL=Y bM�U� «— qJý 

‡‡ »

± ‰uÞ tÐ vKOD²=� ‡‡≤∞ ÷dŽ Ë d²�Åv²�UÝ ±∂Æ©rÝ— —œU!® bOAJÐ d²�Åv²�UÝ 

≤ lK{ tÐ v¹U¼ÅlÐd� UÐ «— qOD²=� ‡‡≤Æ©qJý ÈU¼ÅsOÇÅtDI�® bOM! ÈbMÐÅt�Uš d²�Åv²�UÝ 

≥ÆbOAJÐ «— —œU! qš«œ ÈU¼ÅqOD²=� «b²Ð« ¨qJý “« ÁœUH²Ý« UÐ ‡‡

¥Æb¹¬ XÝœÅtÐ v¹UN� qJý Uð bOM! „UÄ «— v`U{« ÈU¼Åjš ‡‡

‡‡ Ûv¹UN� qJý 

‡‡   U?J� “« ¨q¹U� ÈU¼Åjš ÊœuÐ r¼ œ«b²�« —œ Ë ◊uDš ÊœuÐ XÝœ p¹ ¨rÝ— ÊœuÐ eOLð 

ÆXÝ« rÝ— s¹« rN�


